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Resultados de Aprendizaje 

Se espera que al final de este curso el alumno conozca las bases matemáticas de las 

acciones de grupos en espacios topológicos y sus aplicaciones a problemas de 

equivalencia orbital y percolación en grafos. El alumno será capaz de leer la literatura 

mas moderna de investigación en estos tópicos. 

 

Metodología Docente Evaluación General 

 

• Clase expositiva  

 

 

• Trabajo personal 

 



 
Unidades Temáticas 

Número  Nombre de la Unidad Duración en 
Semanas 

 Teoría de Grupos Medibles y 

Percolación 

El objetivo de este curso es presentar las 

interacciones entre la teoría ergódica de 

acciones de grupos y la teoría de 

percolación en grafos. 

Una percolación en grafos es 

simplemente una medida de probabilidad 

del conjunto de sus sub-grafos. La 

pregunta básica es describir la 

propiedades genéricas de los clusters 

(componentes conectadas de los sub-

grafos). Cuando el grafo inicial admite una 

adecuado grupo de simetrías se puede 

caracterizar la percolación que es 

invariante bajo la acción de este grupo. 

“Measured group theory” está relacionada 

con las acciones de grupos discretos 

preservando una medida.  

A menudo se basa en el equipar a cada 

órbita con estructuras geométricas 

adicionales, tales como gráfos, o con 

objetos analíticos tales como 

representaciones unitarias. 

Durante los últimos años una bella 

polinización cruzada entre estos diversos 

campos ha llevado a una espectacular 

serie de resultados en cada uno de ellos. 

Algunas nociones y tópicos que se 

introducirán durante el curso son los 

siguientes: 

• Teoría geométrica de grupos, grafos 

 



 

de Cayley. 

• Promediabilidad vs no-
promediabilidad, problema de von 
Neumann / propiedad de Kazhdan (T).  

• Noción de Equivalencia de Orbitas 
(OE). 

• Representación de grafos, árboles y 
costo de las acciones. 

• Aproximación de las acciones. 

• Percolación de Bernoulli sobre grafos. 

• Demostración del Teorema de 
Ornstein-Weiss que las acciones de 
los grupos promediables son OE con 
una acción de Z (los enteros). 

• Si costo >1 entonces p_c < p_u (el 
parámetro crítico y el de unicidad son 
diferentes en la percolación de 
Bernoulli). 

• Si G = G_1 x G_2 es un producto no 
pronediable de dos grupos infinitos 
entonces p_u no pertenece a la fase 
de unicidad de la percolación de 
Bernoulli. 
 

Pre-requisitos: Conocimientos de teoría 

de la medida, teoría de grupos y análisis. 
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